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UNGHIURI
Unghiuri suplementare, unghiuri complementare

1. Diferenta a doua unghiuri suplementare este de 38°. Determinati masurile unghiurilor.

Figura:

y=71"

2. Diferenta dintre suplementul si complementul unui unghi este de 40°. Determinati masura unghiului.

Figura:
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3. Aflati masurile a doua unghiuri suplementare daca masura unuia dintre ele este de 5 ori mai mare decat masura
celuilalt.

Figura:

4. Se considera un unghi AOB cu masura de 90°, punctul O apartinand unei drepte d fata de care A si B sunt de aceeasi
parte. Se iau doua puncte distincte M si N pe dreapta d, astfel incat O s apartind segmentului MN, iar A si M sa fie pe
aceeasi parte a dreptei OB. Demonstrati ca unghiurile AOM si BON sunt complementare.

Figura:

m (A('}M) tm (B()N) — 48.60° + 41.31° = 90°
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Unghiuri adiacente; bisectoarea unui unghi

1.Unghiurile «ABC si «CBD sunt adiacente suplementare. [BE e bisectoarea unghiului «CBD,[BF e bisectoarea
unghiului«xCBE si AB L BF. Aréatati c& m9<ABC) = 60°.

Figura:

y =90 3
a=60° c b

2. Unghiurile adiacente <ABC si «CBD au masurile de 30°, respectiv 128°. [BE; e bisectoarea unghiului «CBD, [BE, e
bisectoarea unghiului <CBE,, [BE; e bisectoarea unghiului <CBE, si asa mai departe. Aflati cea mai mare valoare a lui
n astfel cd m«(ABE,,) > 40°.

Figura:
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Unghiuri opuse la varf. Unghiuri formate in jurul unui punct

1. Demonstrati ca bisectoarele a doua unghiuri opuse la varf sunt doua semidrepte opuse.

Figura:

2. In jurul unui punct O se considerd cinci unghiuri care nu au puncte interioare comune, cu mésurile a,2a —
10°,2a + 30°, 3a — 10°, 4a — 10°. Calculati m&surile unghiurilor.
Figura:
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3. Fie AOB si BOC dou& unghiuri adiacente. Daca complementul unghiului AOB este de 20°, masura unghiului
m(BOC) = 100°, [OF este bisectoarea unghiului AOB, iar [OE’ semidreapta opusa acestuia, [OF este bisectoarea
unghiului COB, iar [OF" semidreapta opusa acestuia, determinati masurile unghiurilor AOB, AOF, FOE' si COE'.

Figura:

4. Fie unghiurile m(AOD) = 128° si m(X0Y) =98°, astfel incat [0B c int(AOD), [0C c int(BOD), [0X fiind
bisectoarea unghiului AOB, iar [0Y bisectoarea unghiului COD. Determinati masura unghiului BOC.
Figura:
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PERPENDICULARITATE
Drepte perpendiculare in plan. Drepte oblice. Distanta de la un punct la o dreapta

1. Construiti patratul ABCD care are aria egal3 cu 25 cm?, si apoi, determinati distanta de la punctul A la dreapta BD.

a=90° Aria lui ABCD =25

2. Construiti dreptunghiul ABCD cu AB=8 cm si BC=3 cm. Daca notam cu E simetricul punctului A fata de punctul D,
determinati distanta de la punctul A la dreapta BE.
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3. Se considerd unghiurile complementare si adiacente AOB si BOC. In semiplanul marginit de dreapta OC si care
contine punctul A construim semidreapta OD, astfel incat OD L OB. Arataticd AOD = BOC.

a=4383°

y = 4607

B=4607°

4. Unghiul AOB este ascutit. Prelungim latura OA cu semidreapta OE. De aceeasi parte cu latura OB se duc OC L OA si
0D 1 0B. stiind cam(DOE ) =5-m(AOB ), s& se calculeze masurile unghiurilor DOE si EOF, unde (OF este

bisectoarea unghiului AOD.

n=-—=5 ~F
15° .
\\
AY
Al
N
N
B
~Z=1215
¥ =75°
A p=15° E
3
Ne!
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Drepte perpendiculare in plan

1. Unghiurile AOB si BOC sunt adiacente suplementare. Fie [OE bisectoarea unghiului AOB iar [OF bisectoarea
unghiului BOC. Demonstrasi cd OF L OF

\\\ .
q=547a‘=‘/@\5= 125.27°

A (@]

2. Fie AOB si AOC dou3 unghiuri suplementare neadiacente, cu m(A@B) = 54°. Daca (OE este bisectoarea unghiului
BOC, ar3tati ca OF L OA.

m

e e . ]

A B =126°
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3. Fie A, O, B trei puncte coliniare. Pe aceeasi parte a dreptei AB se situeaza punctele E, D si C astfel incat EO L OC,
(oD c int(EOC), m(BOC) = 40° si m(COD) = 25°. Demonstrati cd DOLOF, onde (OF este bisectoarea
unghiului EOA.

4. Construiti patratul ABCD si punctele E € BC si F € CD, astfel incat BE = CF. Demonstrati ca AE L CF.
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1. Demonstrati ca orice punct de pe mediatoarea unui segment este egal depdrtat de extremitatile acestuia.

2. Fie unghiul BAC, iar mediatoarele segmentelor [AB] si [AC] se intersecteazd in punctul P. Demonstrati c3, dacd P se
situeazd pe bisectoarea unghiului BAC , atunci [AB] = [AC].

/B BA =925
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3. Se considerd punctu D pe bisectoarea (OC a unghiului AOB. Dacd mediatoarea segmentului [0D] intersecteaz
semidreptele (OA si (OB in punctele E, respectiv F, demonstrati cd OC este mediatoarea segmentului [EF].

4. Fie m(B/iC) = 90°, CD bisectoarea unghiului ACB, CD N AB = {D}si DE 1 BC, DE n BC = {E}. Artati c3 punctul
D se afld pe mediatoarea segmentului [AE]

g
v /’ = o
\ I B

\ ,~ED=383
A .
p

A AD=383 .\ B
t, M
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PARALELISM
Drepte paralele; axioma paralelelor. Aplicatii practice

1. Dreptele a si b sunt paralele iar secanta c formeaza cu dreapta a un unghi intern cu masura de 40°. Aflati masurile
unghiurilor formate de dreptele b si c.

Figura:

2. Fie dreptele a si b, cu a || b si secanta c care intersecteaza pe a in A si pe b in C. Fie punctele B pe dreapta a si D pe
dreapta b, situate in acelasi semiplan fata de dreapta c. Aratati ca bisectoarea unghiului «BAC e perpendiculara pe
bisectoarea unghiului <ACD.

Figura:
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Criterii de paralelism

1. Fie a si b doua drepte paralele. Secanta d intersecteaza dreptele in punctele E respective F. Demonstrati ca,
bisectoarele unghiurilor alterne interne sunt paralele.
Figura:

2. Fie punctele E si F mijloacele laturilor AB respectiv AC al triunghiului ABC. Demonstrati ca EF||BC.
Figura:

p=63.24°
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3. Fie punctele E si F doua puncte pe laturile AB respectiv AC al triunghiului ABC, astfel incat EF||BC.
Demonstrati ca bisectoarele unghiurilor ACB si AFE sunt paralele.
Figura:

4. Dreptele paralele a si b intersecteazé secantele ¢ si d in punctele A si B, respectiv C si D. Demonstrati ca
segmentul format de mijloacele segmentelor AB si CD este paralel cu dreptele a si b.
Figura:
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CERCUL

Cerc; elemente in cerc

1.Deseneaza un cerc de centru O si raza 5 cm. Reprezinta pe acest cerc un arc cu masura de 60° , unul cu masura de
25° si unul cu masura de 110° . Marcheaza coardele corespunzatoare acestor arce si stabileste care dintre ele are
lungimea cea mai mare si care are lungimea cea mai mica.
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Pozitiile relative ale unei drepte fata de un cerc

1. a) Se da o dreapta d si A un punct al ei. Cate cercuri care sa treaca prin A si sa fie tangente la dreapta d exista? Ce
formeaza centrele acestor cercuri?

17
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2. Intr-un cerc se duc doud raze, OA si OB, care formeaz& un unghi de 45°. Tn punctul B se duce tangenta la cerc Si se
noteaza cu C intersectia ei cu dreapta OA. Sa se afle m(«CBO) si sa se compare lungimile segmentelor BC si OA.

4

BC=35

3. Fie cercul ¢(O, 5) si M un punct pe cerc. Pe tangenta in M la cerc se considera puntele A si B, astfel incat MA = MB =
OA. Sa se calculeze masura unghiului AOB.
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Pozitiile relative a doua cercuri

1.Construieste cercurile C(O; .11) si C(O; 1), Th urmatoarele cazuri si precizeaza pozitia unuia fata de celalalt:

a)rp=3cm, rp=4cmsi 0,;0,=8cm

Figura:

b)ri=2cm, r,=5cm si 0,0, =7cm

Figura:
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cyri=6c¢cm, rp,=4cmsi 0;0,=2cm

Figura:

d)r,=7cm,r,=2cmsi 0,0,=4cm
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2. Problema monedei de 5 lei - Titeica - usor modificata

Trei cercuri avand razele egale se intersecteaza intr-un punct. Ludndu-se doua céate doua, se obtin Inca trei puncte de
intersectie, astfel incat cercul determinat de ele are aceeasi circumferinta cu cercurile date initial.

Figura:

Circumferinta lui e = 31.42

Circumferinta lui g = 31.42

|

Circumferinta luid = 31.42

Circumferinia lui ¢ = 31.42
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Triunghiul; clasificare; perimetru

1.Fie B mijlocul segmentului AC si D si E doua puncte situate de o parte si de alta a dreptei AC, astfel incat triunghiurile
ABD si BCE sa fie echilaterale. Daca perpendiculara din D pe AB intersecteaza dreapta EC in P si perpendiculara din E
pe AB intersecteaza pe AD in Q, aratati ca punctele P, B si Q sunt coliniare.

180%\(B

22
Material realizat Tn cadrul programului Digitaliada.



Digitaliada Fundatia L0

Probleme demonstrate in aplicatia GeoGebra - Clasa a Vl-a

Semestrul |
Suma masurilor unghiurilor unui triunghi. Unghi exterior triunghiului

1. Un triunghi are doua unghiuri de masuri 39° si 73°. Calculati masura celui de al treilea unghi al triunghiului.

Figura:
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