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SZOGEK
Potszogek, kiegészito szogek

1. Két kiegészits sz0g mértékeinek kiilonbsége 38. hatarozzatok meg a szogek mértékét.

Abra

2. Egy sz0g kiegészit6 és potszoge kozotti kiilonbség 40°. Hatdrozzuk meg a sz6g mértékét!

Abra:

3. Hatdrozzatok meg két kiegészité szog mértékét, tudva, hogy az egyik sz6g mértéke 6tszor nagyobb a masik
sz6g mértékénél.
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Abra:

4. Az AOB derékszog O csticsan keresztiil szerkessziink egy d egyenest, Ugy, hogy az A és B pontok az egyenes
ugyanazon oldaldn helyezkedjenek el. Legyen M és N a d egyenes két olyan pontja, amelyre O € (MN),
valamint az A és M pontok az OB egyenes azonos oldalan helyezkednek el. Igazoljatok, hogy az AOM és BON
potszogek.

Abra:

m (_-1().11) Fm (Bu_\') — 48697 + 41.31° = 00°
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Egymas melletti szogek. Egy sz0g szogfelezdje

1. Az XABC és<xCBD szogek egymds melletti kiegészit§ szogek. Legyen [BE a <CBD, [BF pedig a
ACBE sz0g szogfelezbje, ugy, hogy AB L BF. Mutassatok ki, hogy m(«xABC) = 60°.

Abra:

> e

2. Az XABC és <CBD két olyan egymds melletti szog amelyeknek mértéke 30° és 128°. Legyen [BE; a <CBD
sz06g, [BE, a <CBE; sz0g, [BE; a <CBE, sz0g szogfelezGje és igy tovabb. Hatarozzadtok megazn
természetes szam legnagyobb érékét amelyre m«(ABE,,) > 40°.

Abra:
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Csucsszogek. Pont koriili szogek

1. lgazoljatok, hogy két csucsszog szogfelezbi ellentétes félegyenesek.

Abra:

2. Legye ot, egy pont korili szég, amelyeknek mértékei rendre a,2a — 10°,2a + 30°, 3a — 10°,4a —
10°. Hatarozzatok meg a szogek mértékeit.
Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany
6



Digitaliada Fundatia Lo

GeoGebra segitségével bizonyitott feladatok — VI. osztaly

l. FELEV

3. Legyen AOB és BOC két egymas melletti sz6g. Ha az AOB sz6g potszoge 20°, m(BOC) =100°, [OE
az AOB sz6g szogfelezdje és [OE' ennek ellentett félegyenese, [OF a COB sz6g szogfelezbje és [OF'

ennek ellentett félegyenese, hatarozzatok meg az AOB, AOF, FOE' és COE' szogek mértékét.
Abra:
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4. Szerkesszik meg a m(AOD) = 128° és m(X0Y) = 98° szogeket, Ugy, hogy [OB c int(AOD),
[0C c int(BOD), [0X az AOB, és [0Y a COD sz6g szogfelez8je. Hatarozzatok meg a BOC szog
mértékét.

Abra:
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MEROLEGESSEG
Merdleges Egyenesek sikban. Ferdék. Egy pont tavolsaga egyenestdl

1. Szerkesszetek meg azt az ABCD négyzetet amelynek teriilete 25 cm?, majd hatérozzatok meg az A pont BD
egyenest6l mért tavolsagat.
Abra:

=90 AN el ABCD =25

AD=351

2. Szerkeszd meg azt az ABCD téglalapot, amelynek méretei AB=8 cm és BC=3 cm. HA E az A pont D pont
szerinti szimmetrikusa, hatdrozzatok meg az A pont BE egyenestdl mért tavolsagat.

Abra:

3. Legyen AOB és BOC két egymas melletti pdtszog. Az OC egyenes és az A pont altal meghatarozott
félsikban megszerkesztjiik az OD félegyenest, tgy, hogy OD L OB. Mutassatok ki, hogy AOD = BOC.

Abra:
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v = 4607

a=43.93°

B=46.07

4. Az AOB hegyesszog OA szaranak megszerkesztjiik az [OE ellentett félegyenesét. Az OB egyenes ugyanazon
oldalan megszerkesztjiik az OC L OA és OD L OB merdlegeseket. Tudva, hogy m(DOE ) = 5-m(AOB ),

szamitsuk ki a DOE és EOF szogek mértékét, ahdl (OF az AOD szog szogfelezéje.
Abra:
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Merdleges egyenesek sikban

1. Legyen az AOBsiBOC, két egymas melletti kiegészité szog, [OF az AOB, [OF pedig a BOC sz6g
szogfelezdje. lgazoljatok, hogy OF 1 OF.

Abra:

’
,
e
.

\ ,
\ y=90° s
. ;

\\\\ Ay .
a= s4.7€»‘/@\5= 125.27°

A o c

2. Legye AOB és AOC, két, nem egymas melletti szog, m(AOB) = 54°. Ha (OE a BOC szog szogfelezGje,
mutassatok ki, hogy OF L OA.

Abra:

e — ===

A B =126

a=54, 0
|
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3. Legyen A, O és B harom kollinedris pont. Az AB egyenes ugyanazon oldalan felvessziik az E, D és C pontokat
tgy, hogy EO L 0C, (0D c int(EOC), m(BOC) = 40° és m(COD) = 25°. Igazoljatok, hogy DO.LOF,
ahol (OF az EOA sz6g szogfelezéje.

Abra:

. )
.
Sa o
. -
.
a4
A o\~
.~ B
Sa
Sa

4. Az ABCD négyzet oldalain vegylk felaz E € BC és F € CD pontokat ugy, hogy BE = CF. Igazoljatok,
hogy AE L CF.

Abra:
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Szakasz felez6merdlegese

1. lgazoljatok, hogy egy szakasz felez6merd6legesének pontjai egyenld tavolsagra vannak a szakasz
végpontjaitol.

Abra:

2. Adott a BAC sz6g, P pedig az [AB] és [AC] szakaszok felez6meré&legeseinek metszéspontja. Igazoljatok,
hogy ha a P pont rajta van a BAC szogfelez6jén, akkor [AB] = [AC].

Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany
13



Digitaliada Fundatia L0
GeoGebra segitségével bizonyitott feladatok — VI. osztaly
l. FELEV
3. Legyen D az AOB szdg (0C szogfelez6jének egy pontja. Ha az [0D] szakasz felez6merélegese az (0A és

(OB félegyeneseket E illetve F pontokban metszi, igazoljatok, hogy OC az [EF] szakasz felez6merélegese
lesz.

Abra:

4. Legyenm(BAC) = 90°, CD az ACB szog szogfelez6je, CD N AB = {D} és DE 1 BC, DE n BC = {E}.
Mutassatok ki, hogy a D pont rajta van az [AE] szakasz felez6mer8legesén.

Abra:

.
L p=90°

- ED=383
.

AD=383 2o B
.
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PARHUZAMOSSAG
Parhuzamos egyenesek; parhuzamossagi axioma. Gyakorlati alkalmazasok

1. Az aés begyeneseket metsziink egy cszelGvel ugy, hogy a szel6 az a egyenessel egy 40°-os bels6 szoget
zar be. Hatarozzatok meg a b egyenes és a cszel6 altal bezart szogek mértékét.
Abra:

2. Az aés bparhuzamos egyeneseket egy cszel6 Ailletve C pontokban metsz. Legye B az a egyenes, D pedig
a begyenes egy-egy olyan pontja, amelyek a cegyeneshez viszonyitva ugyanabban a félsikban
helyezkednek el. Mutassatok ki, hogy a <BAC sz6g szogfelez6je merbleges az XACD szog szogfelezGjére.

Abra:
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Parhuzamossagi kritériumok

1. Legyen a és b két parhuzamos egyenes, amelyeket egy d szel6 E és F pontokban metsz. Igazoljatok, hogy
a bels6 valto szogek szogfelezbi parhuzamosak.
Abra:

2. LegyenE és F az ABC haromszog AB illetve AC szarainak felez6pontja. Igazoljatok, hogy EF||BC.
Abra:
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A

p=63.24"

3. Legyen E és F az ABC haromszog AB illetve AC oldalanak két olyan pontja, amelyre EF||BC. Igazoljatok,
hogy az ACB és AFE szogek szogfelez6i parhuzamosak.
Abra:

4. Az a és b parhuzamos egyeneseket a c és d szelSk A és B valamint C és D pontokban metsz. Igazoljatok,
hogy az AB és CD szakaszok felez6pontjai daltal maghatdrozott szakasz parhuzamos az a és b
egyenesekkel.

Abra:
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A KOR
A kor. A kor részei

1. Rajzolj egy O kdzéppontu és 5 cm sugaru kort. A kéron abrazolj egy 60°, egy 25° és egy 110° mérték
korivet. Szerkeszd meg a korivekhez tartozé hurokat és hasonlitsd 6ssze hosszukat.

Abra:
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Kor és egyenes kolcsonos helyzete

1. a) Legyen d egy egyenes és A egy rajta fekv6 pont. Hany olyan kor Iétezik amely athalad az A ponton és
érinti a d egyenest? Mit alkotnak ezen korok kozéppontjai?

Abra:

b) Legyen két parhuzamos egyenes. Hany olyan kor rajzolhaté amely érinti mindkét egyenest? Mit ir le ezen

korok kozéppontja?

Abra:
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-
I
-

SIS LK

2. Egy O kozéppontu korben rajzoljuk meg az OA és OB sugarakat, ugy, hogy 45°-o0s szbget zdrjanak be. A

korhoz a B pontba huzott érinté az OA egyenest C-ben metszi. Hatdrozzatok meg a <CBO sz0g mértékét és
hasonlitsatok 6ssze A BC és OA szakaszok hosszat.

Abra:

BC=35

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany
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3. Adott a C(O, 5) kor és egy rajta fekvé M pont. Az M pontba huzott érintén vegyuk fel az A és B pontokatugy,
hogy MA=MB=0A. Hatarozzatok meg az AOB szdg mértékét.

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany
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Két kor kdlcsonos helyzetei

1.Szerkesszétek meg a C(O; .r1) és C(O,, r;) koroket, a kovetkezd esetekben, majd nevezzétek meg a korok

kolcsonos helyzeteit:

a)rp=3cm,r,=4cmés 0;0,=8cm

Abra:

b)ri=2cm, r,=5cm és 0,;0, =7 cm
Abra:

c)ri=6cm, rnp=4cmés 0;0,=2cm

Abra:
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d)ri=7cm,r;=2cmés 0,0, =4cm
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3. Az5lejes pénzérme problémaja — Titeica — mddositott feladat

Harom egyenl6 sugaru kor egy pontban metszi egymast. A kordket parosdval véve a hdrom nem koz0s
metszéspont egy olyan kort hatdroz meg, amely kongruens az eredeti korokkel.

Abra:

Circumferinta lui e = 31.42

Circumferinta lui g = 31.42

)

Circumnferinta lui d = 31.42

Circumferinta lui ¢ = 31.42
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A HAROMSZOG
A haromszog. A haromszogek osztalyozasa. A haromszog keriilete

1. Legyen B az AC szakasz felez6pontja, D és E pedig az AC egyenes két kilonb6z6 oldalan fekvs olyan pont,
amelyre az ABD és BCE haromszogek egyenl6 oldaluak. Ha a D pontbdl az AB egyenesre huzott meréleges
az EC egyenest P-ben és az E pontbdl az AB huzott merdleges az AD egyenest Q-ban metszi. Mutassatok ki,

hogy a P, B és Q pontok kollinedrisak.

Abra:
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A haromszog szogeinek O0sszege. A haromszog kiilso szoge

1. Egy hdromszog egyik szogének mértéke 39°, masik szogének mértéke 73°. Hatdrozzatok meg a harmadik

sz6g mértékét.

Abra:
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