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A haromszog kerilete

1. Legyen A, B és C harom nem kollinearis pont. Hatdrozzatok meg az ABC haromszog kerliletét.
A

BC =894

Paec=AB+BC+CA=6.27+8944+8.08=233cm

2. Hatarozzatok meg egy egyenld oldali haromszog keriiletét.

AC=5.38

Cc

BC=5.38

Pipc=AB + BC +CA=3AB =16.13 em

2
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Adottak az AB = 8 cm, AC = 11 cm és BC = 3 cm hosszUsagu szakaszok. Hatarozzatok meg az A, B

és C pontok egymashoz viszonyitott helyzetét.
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Vizsgdljatok meg, hogy létezik-e olyan haromszog, amelynek oldalai AB = 9 cm, BC = 17 cm és

CA = 5 cm hosszusaguak.
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Egy hdromszog szégeinek tulajdonsagai

1. Az ABC-ben m(xABC) = 45° és m(«xCAB) = 62°. Hatarozzatok meg a <BCA szdog mértékét!

2.

34y =373+ 75.46° = 112.76°

4
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3. Egy haromszog két kiilsé szogének mértéke 140°, illetve 100°. Hatarozzatok meg a haromszog
bels6 szogeinek mértékét.

5
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4. LegyenAésBa C(0,r) kor két atmérésen ellentett pontja, és C a kor egy tetszbleges pontja.
Igazoljatok, hogy az <BAC és «CBA sz6gek potszogek.

m(CBA) + m(BAC) = 62.72° + 27.28° = 90°

6
A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.



Dl g ita I iada Funda’gia orange”

GeoGebra segitségével bizonyitott feladatok — VI. osztaly

Il. FELEV

Haromszogek szerkesztése

1. Szerkesszétek meg azt az ABC haromszoget, amelynek oldalaiaz AB =8 cm, BC =4 cmés CA =

6 cm hosszUsagu szakaszok.

2. Szerkesszétek meg azt az ABC egyenld szart haromszoget, amelynek oldalaiaz AB = AC = 8 cm
és BC = 5 cm hosszusagu szakaszok.

7
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3. Szerkesszétek meg azt az MNP haromszoget, amelynek alapja az MN = 7 cm szakasz, a rajta fekvé
szogek pedig m(XPMN) = 72° és m(XPNM) = 54°.

P

4. Szerkesszétek meg azt az MNP haromszoget, amelyben MN =7 cm, PM = 5 cm és m(PMN<X) =
72°.

8
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A haromszog szogfelezdi

1. Szerkesszétek meg az ABC haromszogbe irt kort, ha AB = 6 cm, m(XBAC) = 30° és m(<ABC) =
100°.

2. Legyen ABC egy olyan haromszég, amelyben m(XBAC) = 80°. Hatdrozzatok meg az <ABC és
LACB szogek szogfelezbi altal alkotott szog mértékét.

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Ha XABD és XACE az ABC haromszog két kiils6 szoge és | ezen szogek szogfelez6inek
metszéspontja, mutassatok ki, hogy J rajta van a <BAC sz0g szogfelez6jén.

4. Az ABC haromszégben m(«BAC) = 65° és m(XACB) = 70°, megszerkesztjik AD L BC
egyenest, D € [BC]. Mutassatok ki, hogy az <ADC szog szégfelez8je parhuzamos az AB
egyenessel.

Relatie

i sil sunt paralele
(verificat numeric)
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A haromszog oldalfelezé merdlegesei

1. Szerkesszétek meg az ABC haromszog koré irt kort tudva, hogy AB =9 cm, AC =5 cm és
m(XBAC) = 40°.

2. lgazoljatok, hogy az oldalfelez6 meré6legesek metszéspontja egyenl6 tavolsagra helyezkedik el a
haromszog csucsaitol.
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3. Az ABC haromszogben az AC és AB oldalak felez6merdlegesei egy P pontban metszik egymast.
Mutassatok ki, hogy ha a P pont rajta van a <BAC szdg szdgfelezbjén, akkor [AB] = [AC].

4. lgazoljatok, hogy egy derékszogl haromszog koré irt kor kozéppontja egybeesik az atfogd
felez6pontjaval.

12
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A haromsz6g magassaga

1. Legyenaz ABC, A-ban derékszogl haromszog. Igazoljatok, hogy a hdromszog A csucsa egybeesik a
haromszog ortocentrumaval.

Relatie

A si H sunt egale

-y Mai multe...
(verificat numeric)

2. Az ABC hidromszdgben m(XABC) = 75° és m(«xCAB) = 45°. Hatdrozzatok meg (CD magassag és a
(CE szogfelezé altal bezart sz6g mértékét, ahol D, E € (AB).

S

R
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3. lgazoljatok, hogy az ABC haromsz6g magassagai, szogfelez6k lesznek a talpponti hdromszogben.

4. lgazoljatok, hogy egy haromszog ortocentrumanak az oldalak szerinti szimmetrikusai a hdromszog
koré irt koron helyezkednek el.

. Relatie

Hqseaflaped
. . Mai multe_..
(verificat numeric)
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A haromszog oldalfelezdi

1. Szerkesszétek meg egy olyan haromszog sulypontjat, amely oldalainak hossza 6 cm,8 cm és 11 cm .

C

2. ACIP haromszbégbena D, E, F pontok a CI,IP és CP oldalak felez6pontjait jelolik. A DE és IF
egyenesek O pontban metszik egymast. Igazoljatok, hogy 10 az IDE haromszog oldalfelezdje.

C

15
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Igazoljatok, hogy az ortocentrum, a sulypont és a haromszog koré irt kor kozéppontja kollinearis

3.

pontok.
\\ A
Relatie

O se afld pe k Mai multe...

(verificat numeric)

ﬂ.m
’

4. Hatdrozzatok meg egy hdromszog csucsainak, a hdromszog sulypontjan athaladd egyenestél mért

tavolsagok algebrai 6sszegét. Igazoljatok, hogy ezen tdvolsagok algebrai 6sszege nulla.

)
A AE=486 cm
BD+CF=3 46+1.4=4 86 cm

16

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.



Dig italiada Funda‘l':ia orange”

GeoGebra segitségével bizonyitott feladatok — VI. osztaly

Il. FELEV

5. Az ABC-ben, D a BC oldal egy olyan pontja, amelyre % = é Ha M a CC’ oldalfelezé felez6pontja,
C’eAB, mutassatok ki, hogy az A, M és D kollinearis pontok.

180

B BC =848 D DCc=283C

17
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Haromszogek kongruenciaja

1. LegyenaP ponta C(0,r) kér AB hurjanak kézéppontja. Igazoljatok, hogy AOPA= BOPA.

2. A C(0,7) kor egy kiils6é P pontjabdl hizzuk meg a PA és PB érint6ket. Igazoljatok, hogy AOPA=
BOPA.

PA=10.03

PB =10.03

18
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3. Legyen a és b két parhuzamos egyenes. Vegylk felaz A,B € a és C,D € b pontokat ugy, hogy
[AB] = [CD]. Igazoljatok, hogy AOBA= CODA, ahol {0} = .[AD] :

N o = 49.04°

4. Legyen az [0Z félegyenes az <X0Y szdg szogfelez8je. Ha A € [0X, B € [0Y, C € [0Z ugy, hogy
[0A] = [OB], mutassatok ki, hogy 0OACA= OBCA.

19
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A derékszogl haromszogek kongruencidja

1. Jeldlje O az AB szakasz felez6pontjat és vegyik fel a C € AB pontot. Ha D a C pont AB egyenes szerinti
szimmetrikusa, mutassatok ki, hogy POCA= PODA, ahol {P} = [AB] n [CD].

B

2. Legyena C(0,r) kérben AB egy tetszéleges hur, és P az O pontbdl a hirra hizott meréleges egyenes
talppontja. Igazoljatok, hogy AOPA= BOPA.

20
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3. Legyen AB és CD a C(0,r) kér két egymasra meréleges atmérdje. Igazoljatok, hogy AOCA= BODA.

4. Adott az ABC egyenld széri haromszég, [AB] = [AC]. Legyen D az AB oldal B pontjaba, illetve az AC
oldal C pontjaba allitott meréleges egyenesek metszéspontja. Igazoljatok, hogy ADBA= ADCA.

A

21
A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.



Dl g ita [ iada Fundatia orange”

GeoGebra segitségével bizonyitott feladatok — VI. osztaly

Il. FELEV

Az egyenld szard haromszog

1. Az ABC egyenl8 szard haromszdgben [AB] = [AC] és m(xBAC) = 40°. Jeldlje D a [BC] oldal
felez8pontjat. Az <ABC sz6g szdgfelez8je az [AC] oldalt E-ben metszi és AD N BE = {F}. Hatdrozzatok
meg AABE és <BCF szogek mértékét.

o R

2. AzABC-benTM ésTN az [AB] és [AC] oldalak felez6mer&legesei, M € [AB] és N € [AC].
Mutassatok ki, hogy a TBC haromszog egyenld szaru.

A

22
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3. Az ABC haromszogbe, (BD az <ABC sz6g szdgfelez8je, D € (AC), és DE || BC, ahol E € (AB).
Igazoljatok, hogy a BEDA haromszog egyenlG szaru.

A

BE =3.42

B C

4. Legyen H az MNP haromszog ortocentruma, az <M szog szogfelezdje az N és P csucsokbdl kiinduld
magassagokat E és F pontokban metszi. Mutassatok ki, hogy a HEFA haromszog egyenl§ szara.

23
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5. Az ABC egyenl6 szaru haromszogben AB = AC, meghuzzuk az AD és BE magassagokat, ahol D és E
a magassagok talppontjat jelolik. Ha F a D pont AC egenes szerinti sziimmetrikusa, mutassatok ki,
hogy a DE és AF egyenesek merGlegesek egymasra.

6. Legyen az ABC hegyesszogli haromszog, amelyben AB = AC # BC. A haromszog AB és AC oldalain
felvessziik az M és N pontokat ugy, hogy BM = CN. Az A pontbdl a CM és BN egyenesekre hizott
merGlegesek talppontjait jeloljik a D és E pontokkal. Mutassatok ki, hogy:

a) Al 1L DE, ahol BEnCD = {I}.

b) A DEJ haromszog egyenld szard, ahol {J} = BD N CE.
C) Az A, I,] pontok kollinearisak.

d) DE | BC.

24
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DJ =8.38

25
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Az egyenld oldald haromszog

1. Az ABC hidromszdg oldalain felvesszik az E,D és F pontokat ugy, hogy [AD] = [BE] = [CF].
Igazoljatok, hogy a DEF haromszog egyenld oldald.

A

Legyen [0A] a C(O,r) kér sugara. Az [0A] szakasz felez6mer&legese a kért M és N pontokban metszi.
Igazoljatok, hogy az OAMA egyenl6 oldalt hdromszog.

AM =418

"
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3. Az ABCA haromszdégben m(XBAC) = 60°,D € (BC) , E € (AC) ugy, hogy <BAD = «CAD, és
BE 1 AD. Igazoljatok, hogy ABEA egyenl6 oldali haromszog.

AB =858

4. Legyen M az ABCD négyzet egy belsé pontja ugy, hogy m(XxABM) = m(XBAM) = 15°. Igazoljatok,
hogy az MCD haromszog egyenl6 oldald.

DC=7.16

27
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5. Legyen P az ABC egyenl6 oldalu haromszog egy belsé pontja, QR || BC, PS || AB, ahol P,Q,R és S a
[@R],[AB],[AC], és [BC] szakaszok pontjai. Igazoljatok, hogy PQ + PR + PS 0sszeg konstans.

B S 75
AB=AC=B€6 =175
PQ+PR+PS=188+37+193=175

28
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A derékszogl haromszog

1. lgazoljatok, hogy egy derékszogli hdromszog koré irt kor kozéppontja egybeesik az atfogd
felez6pontjaval.

Relatie

O sl E sunt egale

. Mai multe...
(verificat numeric) e

2. Az ABCA haromszégben m(«BAC) = 90°, m(«ACB) = 15°, AD 1 BC, D € (BC). Mutassatok ki,
BC
hogy AD = -

29
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3. Az ABCA hdromszogben m(«BAC) = 90°, AD L BC,D € (BC), jeldlje E és F az [AB] és [AC] oldalak
felez6pontjait. Igazoljatok, hogy ED L DF.

4. Legyen ABC egy A-ban derékszogli haromszég, O pedig jeldlje a [BC] oldal felez6pontjat. Az AO
egyenes A pontjdba allitott merbleges, a B és C pontokon keresztil az AO egyeneshez huzott
parhuzamosokat C’ és B’ pontokban metszi. Igazoljatok, hogy [CA az <OCC' szég, és [BA pedig az
XO0BB' sz6g szogfelezéje.

c .7

Cla p=6118°
TN y=61.18°
0
5=2882°.-"
A B
.7 £=2882°
]
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Pitagorasz tétele

1. Egy derékszogl haromszog egyik befogdja 12 cm , atfogdja pedig 15 cm hosszusagu. Hatarozzatok meg
a masik befogd hosszat.

2. Egy 6 m magas oszlopot a fold felszinére merélegesen helyeznek el. Az oszlop csUcsat egy az alapjatél 8
m tdvolsagra levé ponthoz szeretnék egy sodronnyal kikdtni. Szamitsatok ki a sodrony hosszat.

C

31
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3. Adott az ABC derékszog(i haromszog. Igazoljatok, hogy a befogdkra épitett négyzetek teriilete egyenlé
az atfogdra épitett négyzet teriletével.

Ana lu BCIH =79.72

Aria lui ACFG = 23.02
a=90°

.

Aria lut ABED = 56.7

D E
Aapep + Ascre = 56.7 +23.02 = 79.72 em?

32
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4. Legyen ABC egy derékszogl haromszog. Igazoljatok, hogy a befogdkra épitett egyenld oldald
haromszogek teriiletének 6sszege egyenld az atfogdra épitett egyenld oldald hdromszog teriletével.

E

Aria lut ABCE = 35.42

Aria lui AACF = 11.44

Aria lui AABD = 23.98

D
Aunp+ Ascp = 23.98 + 11.44 = 35.42 em”

33
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