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A NEGYSZOG
A konvex négyszogek; egy konvex négyszog szogeinek 6sszege

1.Syerkesszétek meg az ABCD konvex négyszoget, amelyben AB = 4 cm, BC = 45 cm, CD = 55 cm DA = 6
cm.Szamitsatok ki a négyszog kerlletét.

Abra:

Perimeterul lui ABCD =20

2. Az ABCD konvex négyszdgben adottak a kévetkezd mértéki szdgek: m £ABC) = 108°, m(4BAD) = 108°, m(4ABD) =
37°, m(4BDC) = 54°. Hatarozzatok meg a koévetkez6 szoégek mértékeit: ADBC, 4BDA, 4ADC ,4BCD.

Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Szerkesszétek meg az ABCD konvex négyszoget tudva, hogy ABIICD, AB = 10 cm, BC = 5 cm, m(4B) = 80° és
ADL AB. Hatarozzatok meg a 4BCD és £ADC sz6gek mértékét.

Abra:

4.Az ABCD négyszdg két-két szomszédos oldala paronként kongruens, [AB]=[BC] és [CD]=[DA]. lgazoljatok, hogy:

a) [BD az 4ABC és 4ADC szogek szdgfelezdje;

b) A = 4C;
c) AC 1 BD.
Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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A paralelogramma, tulajdonsagok

1. Szerkesszétek meg az ABCD, paralelogrammat, amelyben AC = 8 ¢cm,BD = 5c¢m és m(<A0D) = 40°, ahol {0} = AC n
BD. Hatarozzatok meg a paralelogramma keruletét és szogeinek mértékét.

A
w—\ E
o C
=]
AC=8
57 O,
4 BD=5

D
B
W |

2. Adott az ABCD paralelogramma. Hatarozzatok meg a paralelogramma szégeinek mértékét ha tudjatok, hogy DB L AB

és AD = 2BD.

Abra:

8 c
303
150° 30°

150°
30°

150°

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Szerkesszétek meg az ABCD paralelogramma kilsé tartomanyaban az ABE, BCF, CDG és DAH egyenl6 oldalu

haromszdgeket. Igazoljatok, hogy EFGH paralelogramma.

Abra:

4. Adott az ABCD paralelogramma, E az AD oldal kézéppontja és F az EC szakasz egy pontja ugy, hogy AF = AB.
Igazoljatok, hogy BF L EC.

Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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A haromszog kbzépvonala. A hdaromszog sulypontja.
1. Az ABC egyenl6 szaru haromszégben [AB] = [AC], a D, E és F pontok az AB, BC, valamint AC oldalak felez6pontjai.

Igazoljatok, hogy «DEF = « ACB.
Abra: A

2. lgazoljatok, hogy egy konvex négyszog oldalainak felez8pontjai egy paralelogramma csucsai.

Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Az ABC derékszdgl haromszdgben, m(«xA)=90°, [CE] és [BD] az AB és AC oldalfelezéi, E € (AB) si D € (AC), amelyek
a G pontban metszik egymast. Ha BC=15 cm és AG n ED ={P}, hatarozzatok meg az [AG] és [PG] szakaszok hosszat.

Abra:

AG=5

4. Adott az ABC egyenl6 oldali haromszég. Az (AC) és (BC) oldalak meghosszabbitasan legyen M és N két pont ugy,
hogy C € (AM), B € (CN) és CM = BN = AB. Ha AB n MN = P, igazoljatok, hogy AB = 3BP.

Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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SAJATOS NEGYSZOGEK
A téglalap. Tulajdonsagok.

1. Adott az ABCD téglalap, AC n BD = {O}, m(<xAOD)=60° és AC = 12 cm. Hatarozzatok meg az AOD haromszdg
keriletét.

Perimeterul lui AOD =18

e}
cY AC=12

2. lgazoljatok, hogy egy paralelogramma szdgfelez8inek metszéspontjai egy téglalap csucsai.

N\

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Adott az ABCD téglalap, AC N BD =O. [AM] és [DN] az AOD haromsz6g magassagai, MEDO és NeAO, valamint [CP]
és [BQ] a BOC haromszdg magassagai, PeEBO és QeCO. Igazoljatok, hogy MNPQ téglalap.

4. Legyen M és N az ABC haromszég (AB) és (AC) oldalanak felezdpontja, a P pont pedig az <ABC szdg
szogfelezbjének és az MN egyenes metszéspontja. Ha a P’ pont a P pont szimmetrikusa az M-re nézve, igazoljatok, hogy
BPAP’ téglalap.

Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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A rombusz. Tulajdonsagok.

1. Igazoljatok, hogy egy téglalap oldalainak felez&pontjai egy rombusz csucsai.

G
D ; ; [}

2. Az ABC haromszdgben BC=2-AD, ahol D a [BC] oldal felez8pontja. Az [AD] oldalfelez6 meghosszabbitasan felmérjik a
[DE] = [AD] szakaszt, és M, N, P pontok az [AD], [AC], [CD] szakaszok felez6pontjai.

a) lgazoljatok, hogy ABEC téglalap.
b) Igazoljatok, hogy MNPD rombusz.

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Az ABC haromszdg (AB) oldalanak D felezépontjaban merélegest emeliink az AB-re, amely a BC oldalt E pontban,
valamint az A ponton keresztll a BC-hez huzott parhuzamost az F pontban metszi. Igazoljatok, hogy AEBF rombusz.

@
w
m

(9]

4. Az ABC egyenl6 szaru haromszdogben, [AB] = [AC] és m(«xBAC) = 120°, legyen M és N az [AC] és [BC] oldalak
felezépontja. Legyen MP L BC, P€ (BC) és MP N AB = {Q}. Igazoljatok AQMN rombusz.

<P

z " \

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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A négyzet. Tulajdonsagok.

1. Az ABCD négyzetben {0} = AC N BD.Legyen E pont az 0 szimmetrikusa a CD -re nézve. Igazoljatok, hogy a CODE
egy négyzet.

A D

B C

2. Az ABCD négyzte belsejében legyen E az a pont, amelyre ABE egyenl6 oldali haromszog.
a) lgazoljatok, hogy [ED] = [EC];
b) Igazoljatok, hogy m(«ADE) = 75°;

c¢) Hatarozzatok meg m(<DEC).

75° 3 150° 3

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Adott az ABCD téglalap, AB > AD. Az E pont a [CD] oldalon talalhato ugy, hogy [DE] = [AD]. HaEF 1 AB,F €
[AB], igazoljatok, hogy:
a) (AE a <DAF szbg szogfelezéje

b) ADEF négyzet.

5 5 o
/ ﬁ
P B 25,
A

4. Adott az ABC A-ban derékszodgl haromszdg és (AD a BAC,D € (BC)szog szogfelezdje. Megszerkesztjik a DE L AC
és DF 1 AB,E € (AC),F € (AB) merblegeseket. Igazoljatok, hogy AEDF négyzet.

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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A trapéz; osztalyozas, tulajdonsagok
1. Az ABCD trapézban (AB || CD, AB > CD) tudjuk, hogy AB = 20 cm, és a kdzépvonalon talalhatli MN szakasz hossza 6

cm. Hatarozzatok meg a trapéz kisalapjanak és kézépvonalanak hosszat.

D 8 C

»® 20 =

2. Az ABCD derékszdog( trapézban m(«A) = 90°, AB || CD, AB > CD. Ha tudjuk, hogy m(«xCAB) = 60° és AC 1 BC,
igazoljatok, hogy AB = 4CD.

25 c

60°

® B

3. Az ABCD négyzetben E és F az [AB] és [CD] oldalak felez&pontjai, valamint G és H a [BF] és [AF] szakaszok
felez6pontjai. Igazoljatok, hogy:
A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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a) ABGH egyenld szaru trapéz;

b) EHFG rombusz.

4. Igazoljatok, hogy ha egy trapéz belsé tartomanyaban |étezik olyan pont amely egyenld tavolsagra van a trapéz
csucsaitol, akkor a trapéz egyenl6 szaru..

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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Kerlletek és tertletek

1. Az ABC altalanos haromszdgben megszerkesztjiik az AD L BC, D € (BC) magassagot. Ha m(«DAC) = 60°, BC
=9,6 cm és AC =10 cm, hatarozzatok meg T agc és a B pont tavolsagat az AC-tél.

=

Ania lui ABC =24 Arialul ABG =24

2. lgazoljatok, hogy egy egyenld oldali haromszog bels6 tartomanyaban levd pont oldalaktdl valé tavolsagainak
Osszege allando és egyenl6 a haromszdg magassaganak hosszaval. (Viviani tétele)

A

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Az ABCD paralelogrammaban m(xD) = 135°, megszerkesztjik a DE L AB, E € (AB) és BF L DC, F € (DC)

magassagokat. Ha DF = 8 cm és AB = 2DF, akkor:
a) Hatarozzatok meg a DEBF négyszog terUletét;

b) Hatarozzatok meg az FOC haromszdg terlletét, ha AC N BD = {O}.

Ariglui FOC =

3} F c/ 135 /

1357

)

13
Aria lui EBFD = &4

A E B 138

4. Az ABCD négyzetben, E a CD oldal felez6pontja. Ha AE n BD = {M}, hatarozzatok meg AMB haromszog
terlletének és az ABCD négyzet terlletének aranyat

Abra:

m  Aria lui ABCD = 36

Aria lui AMB =12

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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A KOR

Koérivek és hudrok, tulajdonsagok: kongruens korivekhez kongruens hurok tartoznak és forditva, hurra
merdleges atmérd, parhuzamos hirok kdzé esé korivek, kozépponttdl egyenld tavolsagra levé hurok

1. Adott az AB 8 cm hosszusagu szakasz, szerkesszetek toébb olyan kort, amely athalad az A és B pontokon.
Mekkora a legkisebb kér sugara?

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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2. Adottak az A és B kdzéppontu korok, ugy, hogy athaladnak egymas kdézéppontjan. Hatarozzatok meg CAD és CBD
korivek mértékét, tudva, hogy a két koér C-ben és D-ben metszi egymast.

D

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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3. Legyen M egy kor belsé pontja. Szerkesszetek két olyan hurt, amellyek athaladnak az M ponton, kongruensek és
merélegesek egymasra.

CD=63

45°

AB=63

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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4. Legyenek az A, B és C pontok a ¢(0, r) kor olyan pontjai, hogy az ABC haromszog egyenld szaru legyen, BC alappal.

Az [AB] és [AC] szarakon felvesszik a D és E pontokat ugy, hogy [DB] = [EC]. Igazoljatok, hogy az ODE haromszdg
egyenld szara.

Abra:

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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K6zépponti szogek

1. A C(O,4) korben az [AB] hirhoz egy 120°-os koriv tartézik. Az A ponton athaladé BO-val parhuzamos egyenes a
kort a C pontban metszi. Hatarozzatok meg a CAO szdg mértékét és a CAOB négyszog terlletét.

Avria lui CAOB = 13.86

1207%

2. lgazoljatok, hogy egy haromszog ortocentrumanak, a haromszog oldalainak felez6pontjaihoz viszonyitott
szimmetrikusai a haromszdg koré irhaté kérén helyezkednek el.

A

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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Kilsé pontbdl korhdz huzott érintd

1. Legyen [AB] egy hur a kérben. A B ponton keresztll érintét hizunk a kdrhdz. Az [OA] sugarra meréleges huzott atmérd
az érint6t a C pontban, az AB egyenest a D pontban metszi. Igazoljatok, hoyg [BC] = [CD].

N

BC=25
I_‘O
/ CU

2. A C(O,r) koron felvesszik az A, B és C pontokat ugy, hogy [AB] a kér atméréje legyen. Megszerkesztjiik a kor a, b és c
A, B és C pontjaiba huzott érintéit. Ha an ¢ = {D} és b n ¢ = {E}, igazoljatok, hogy:

1 .
a) TpoE = 5 TABED ;

b) m(XDOE) = 90°.

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.
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