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PONTOK, EGYENESEK, SIKOK, TESTEK
Pontok, egyenesek, sikok: rajzolasi és jel6lési konvencidok

1. Abrazoljatok:
a) Az a sikot, az A € a, B ¢ a pontokat, és az AB egyenest.

\

b) Az a sikot,az A € a,B € a,C & a pontokat és az ABC haromszdget.

C

2. Abrazoljatok:
a) Az a sikot, az ABC haromszoget ugy, hogy [AB] c a és C ¢ a, valamint m(<BAC) = 90°.

C
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b) Az a sikot, az ABC egyenl6 oldali haromszdget ugy, hogy [AB] c a és C ¢ a.

C
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1. Adott egy sikban 5 kiilénb6z8 pont, 4, B, C, D, E és egy F pont a sikon kiviil.
a) Legkevesebb hany olyan egyenes szerkeszthetd amely atmegy legalabb 2 ponton?
Az A, B, C, D, E pontok kollineéarisak, tehat 6 egyenest szerkeszthetlnk.
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b) Hat legtobb ilyen egyenes?

Barmely harom A, B, C, D, E kozuli pont nem kollinearis, tehat 15 egyenest szerkeszthetiink

X

'\ _
N

]

‘ ¥
]

L

k)
1 A v
]

\ \\ \

A Digitaliada program keretén beliil 6sszeallitott kiadvany.



Digitaliada Fundatia [0

GeoGebra segitségével bizonyitott feladatok — VIil. osztaly

| FELEV

2. Adott az a sik és az ABC haromszog ugy, hogy AB € a, AB =40 cm,BC =32 cm és AC = 24 cm. Legyen
F € (AC), H € (BC) ugy, hogy CF =8 cm,CH = 6 cm.
a) Ha HF na = {I}, Igazoljatok, hogy az I, A és B pontok kollinearisak.
b) Hatarozzatok meg az AFHB négyszog kerlletét.

Perimeterul lui AFHB =92

5
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A gula: leiras és abrazolas; a tetraéder

1. Szerkesszetek egy haromoldalu gulat és ennek testhaldjat.

2. Szerkesszetek egy szabalyos négyoldalu gulat, amelynek alapja AB = 5 ¢cm és magassaga 8 cm. Készitsétek el
a gula testhalgjat.

6
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A hasab: leiras és abrazolas; a téglatest; a kocka

1. Szerkesszetek egy négyoldall hasabot és készitsétek el a testhaléjat .

2. Szerkesszetek egy szabalyos haromoldalu hasabot és készitsétek el a hasab testhalgjat.

7
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3. Szerkesszetek egy 6 cm oldalhosszisagu kockat.

8
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PONTOK, EGYENESEK ES SIKOK KOZOTTI 0SSZEFUGGESEK
Sikra merdleges egyenes; pont és sik kozotti tavolsag; gula magassaga

1. Az ABCD AB=8 cm oldalhosszusagu négyzet sikjara az FA merdlegest emeljik, AF = 6 cm. Hatarozzatok meg
az FB,FC,FD és FG szakaszok hosszat, ha tudjuk, hogy G az ABCD négyzet kdzéppontja. (Az FC és FG
szakaszok hosszat két tizedesnyi pontossaggal hatarozzuk meg.)

9
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2. Adott az AABD haromszdg, amelyben m(«A4) = 90°, és AB = 18 cm és AD = 24 cm. A haromszdgbe irt kor
kézéppontjdban az FE = 20 cm mer6élegest emeljik a haromszdg sikjara. Hatarozzatok meg az F pont tavolsagat
az AABD haromszdg csucsaitdl.

10
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3. Az ABC egyenl6 szaru haromszdg sikjara az AF merdlegest emeljik. Ha tudjuk, hogy AB = AC = 6 cm,
valamint BC = AF = 8 cm.

a) Hatarozzatok meg FB szakasz hosszat.

b) Igazoljatok, hogy BC L (GAF), ha G a BC oldal felezépontja;

c) Hatarozzatok meg d(G,AB). (Két tizedesnyi pontossaggal).
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Az alappal parhuzamos sikmetszetek a tanult mértani testekben

1. Egy szabalyos haromoldalu DABC gula alapja az AABC amelyben, AB = 16 cm és DA = 10 cm. Legyen F a [BC]
felez6pontja
a) Hatarozzatok meg a DF szakasz hosszat,
b) Szerkesszetek egy (DBC) sikkal parhuzamos sikot, amely tartalmazza az AABC haromszog H kézéppontjat.
Hatarozzatok meg a DABC gulaban kapott sikmetszet teruletét. (két tizedesnyi pontossaggal)

12
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2. Adott az FABCD szabalyos négyoldalu gula. Az FE magassagan felvessziik a G pontot. A G ponton keresztul
parhuzamos sikot szerkesztlink a gula alapjaval, amely az [FA],[FB], [FC] és [FD] oldaléleket a H, 1, ], valamint K
pontokban metszi. Ha tudjuk, hogy AB = 10 cm, FE = 12 cm és FG = 4 cm, hatarozzatok meg:

a) HI szakasz hosszat (Két tizedesnyi pontossaggal);

b) Az FABCD gula apotémajanak hosszat.

13
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3. Adott az ABCDIJKL szabalyos négyoldalt hasab, amelyben AB = 9 cm és B] = 12 cm. A [BK] szakaszon az E és
G pontokat ugy, hogy BE = EG = GK. Az a és 8 sikok a hasab alapjaival parhuzamos sikok, valamint £ € a és
G € (. Hatarozzatok meg:
a) A BK szakasz hosszat;

b) d(aB).
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MEROLEGES VETULETEK A SIKRA
Pontok, szakaszok és egyenesek meréleges vetiiletei a sikra

1. Legyenek az A és B az a sik két kilonb6z6 oldalan elhelyezked® pontok, valamint a C és D pontok A, és B
vetlletei az a sikra. Ha AB n a = {E}, lgazoljatok, hogy a C,E és D pontok kollineaarisak.

15
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2. Legyen ABCD egy négyzet, melynek oldala AB = 20 cm. A négyzet sikjara az EA = 15 cm mer6leges
szakaszt emeljik. Jeldljuk H és G-vel az A pont (EDC) és (EBC) sikokra esd vetlletét.

a) lgazoljatok, hogy a HG egyenes parhuzamos az (ABC) sikkal.
b) Hatarozzatok meg az EBD haromszdg és a BDHG trapéz teruletét. (Két tizedesnyi pontossaggal)

16
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3. Legyen FABCD egy szabalyos négyoldalu gula, amelynek alapja 12 cm és a gula magassaga FE = 6 cm. Ha
G,H,I és ] pontok az E pont vetiiletei a (VAB), (VBC), (VDC) és (VAD) sikokra, hatarozzatok meg a (GHI) sik
helyzetét a gula alapjahoz viszonyitva, és hatarozzatok meg a GHIJ négyszog teriletét.

m
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Szogul dintre o dreapta és un plan; lungimea proiectiei unui segment

1. Az ABCDEFGH kockaban hatarozzatok meg:
a) m(CG,(ABC)); b) m(AH, (ABC)); c) m(BG, (ADH))

18
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2. Az ABCD szabdlyos tetraéderben AB = 6 cm.
a) Hatarozzatok meg a tetraéder apotémajanak hosszat.
b) Hatarozzatok meg az A pont (BCD) siktol valo tavolsagat. (Két tizedesnyi pontossaggal)
c) Hatarozzatok meg m(AB, (BCD)).

19
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3. Az ABCD négyzet sikjara az A és B csucsokban merélegeseket emellink a sik ugyanazon oldalan, legyenek
ezek AF és BH, unde AB =7 cm,AF = 2cm és BH =9 cm.

a) Hatéarozzatok meg m(FH, (ABC));

b) Igazoljatok, hogy m(FH,AC) > 45°;

c) lgazoljatok, hogy pry-[FH] = [AL], ahol L a négyzet kézéppontja.
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A harom meréleges tétele

1. Az EABC szabdlyos haromoldalu gula alapjanak éle AB = 24 cm és magassaga EG = 4 cm. Hatérozzatok meg:
a) Az E pont BC oldaltdl valo tavolsagat.
b) A G pont (EBC) siktél mért tavolsagat. (Két tizedesnyi pontossaggal)

E Gh=3456

OB e OE = e = R E =
---.-----.-.---
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2. Az ABDE téglalapban AB = 9 cm és BD = 12 cm. A téglalap sikjara az AG = 15 cm merélegest emeljik
a) lgazoljatok, hogy GB L1 BD.
b)

Igazoljatok, hogy AGED haromszog derékszog.

c) Hatarozzatok meg d(4, BE) és d(G, BE). (Két tizedesnyi pontossaggal)

GA=1

1
| |
|}
1
]
1
]
|
1

GH,= 16 64

1
]
1
L}
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]
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3. Az ABCDEFGH kockaban AB = 10 cm.
a) lgazoljatok, hogy EI L BD, ahol AC n BD = {I}.
b) Hatarozzatok meg d(E, DC). (Két tizedesnyi pontossaggal)
c) Hatarozzatok meg d(4, (EBD)). (Két tizedesnyi pontossaggal)
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Pont tavolsaga egyenestdl; két parhuzamos sik k6zotti tavolsag

1. Az ABDEJKLM téglatestben AB = 16 cm, BD = 12 cm és DL = 10 cm. Hatarozzatok meg:
a) d(J,BD); b) d(J,BE); d) d(J,AD); e) d(A,JF), ahol AD n BE = {F} f) d(A, (JDE)).

(A tavolsagokat két tizedesnyi pontossaggal hatarozzuk meg)

K - -
L ” .
o A A A =90 JB=18.87
* \b: qu ] 1 I _
. oL N JG=13.86
L=10] e S g d JA=10
* ’ L4 " LI '
r :
'," 4 ," AR :: s AH =707
: - L Y
# &r
AN LR L LY L
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2. A HABCDEF szabalyos hatoldalu guldban AB = 10 cm és HO = 12 cm. hatarozzatok meg:
a) d(H,BC); b) d(G,(HBC)); c) d(K,(HB()), ahol K a [HG] szakasz felez6pontja.
(a tavolsagokat két tizedesnyi pontossaggal hatarozzuk meg)
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Lapszdgek. Két sik szdge.

1. Az ABCDEFGH kockaban AB = 8 cm. Hatarozzatok meg:
a) a (GAB) és (ABC) sikok altal bezart sz6g mértékét.
b) az (ADH) és (FBD) sikok lapszdgének mértékét.

26
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2. Az ABCGHI szabalyos haromoldal( hasabban AB = 18 cm és AG = 9 cm,valamint D a [BC] szakasz
felezdpontja. Hatarozzatok meg:

a) A G pont tavolsagat a BC-tél;

b) A (GBC() és (ABC) sikok altal alkotott lapszoget.

c) A (DIA)és (ABC) sikok altal alkotott lapszoget.

GD =18
AG=9
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