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A KOCKA

1. Tekintsik az ABCDA’B’C’D’ kockat. Az ABCD alap sikjaban rajzoljuk meg az AB atmérGjli kort. Legyen
M ezen kor egy pontja, L az A’M szakasz felez6pontja, I az AB él felezGpontja, és N az IL egyenes és
az A’B’C’D’ alap sikjanak metszéspont;ja.

a) lgazoljatok, hogy az IL? + A’L? 6sszeg konstans, ha az M pont a kérén mozog.

b) lIgazoljatok, hogy A’NMI paralelogramma.
c) lgazoljatok, hogy A'NMI négyszég az ABCD alap sikjara esé vetiilete egy rombusz vagy egy szakasz.

E M

TL2 + A'L? = 13.42 4+ 10.91 = 24..

MI =285 Al =6.37 = A'MNI - para
A'N =285 MN =6.37

EM =285 AI=285 _ AEMI — romb
MI=285 AF =285
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2. Legyen az ABCDA'B’C’D’ kocka, M az A pont B pont szerinti szimmetrikusa, N a C pontbdl a BD’
egyenesre huzott merdleges talppontja, és P az ADD’A’ négyzet szimmetria kdzéppontja. Mutassatok
ki, hogy az M, N és P pontok kollinearisak.
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3. Legyenaz ABCDA'B'C'D' kocka, M és N jeldlje az AA’ és C'D’ szakaszok felez6pontjait, O és 0’ a
BCC'B’, és ADD'A' oldallapok szimmetria kézéppontjat
a) Igazoljatok, hogy NO' 1 (B'CD")
b) Hatarozzatok meg, az MO és NO' egyenesek altal bezart sz6g sinus-at
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4. Legyenaz ABCDA'B'C'D' kocka amelynek élhossza 2n, O pedig az ABCD lap szimmetria k6zéppontja.
a) Szamitsatok ki a BC és D' 0 egyenesek sz6gének cosinus-at.
b) Hatarozzatok meg a C’ pont tavolsagat az (A'D’0) siktdl.
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A HASAB

1. Az ABCDEFA'B'C'D'E'F' szabélyos hatoldalt hasabban megszerkesztjik a P és Q pontokat, amelyek
az A pont [A’B] és [A’C] szakaszokra esé vetlilete, valamint az R és S, pontokat, amelyek a D’ pont
[A’D] éa [C’D] szakaszokra esé vetilete.

a) Hatdrozzétok meg az (AQP) és (D’'RS) sikok altal bezart sz6get.
b) Mutassatok ki, hogy <AQP = «D’RS.

(AQP) || (D'RS)

m(<AQP) = 44.17°
m(<D'RS) = 44.17°
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2. Az ABCDA'B'C'D" derékszdgli paralelipipedonban jelélje M az ABB'A’ oldallap szimmetria
kézéppontjat. Legyen M, és M, az M pont B'C és AD’ egyenesek szerinti szimmatrikusa. lgazoljatok,
hogy:

a) [MM,] = [MM,];
b) Ha (MM;M,) n (ABC) = d, akkor d || AD;

MM, =
MM, =
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3. Egy ABCA’B’C’ szabdlyos haromoldali hasab alaku kartondoboz méretei AB =24 cm és AA' =
32 cm.
a) Hatarozzétok meg az (ABC) és (ABC’) sikok altal alkotott sz6g cotangens-ét.
b) Egy hangya a doboz oldallapjain egyenes vonalban halad az M - N — C’ — B utvonalat kdvetve,
ahol M és N az [AB] és [A’B’] szakaszok felez&pontjai. Mutassatok ki, hogy a hangya altal megtett
ut kisebb mint 93 cm.
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4. Az ABCDA’B’C’D’ egyenes hasab alapjai a oldalhosszusagu egyenl6 oldalt haromszogek. Tudva, hogy
az AB’ és BC’ egyenesek meré6legesek egymasra, hatarozzatok meg:
a) azoldalél hosszat;

b) az (BMC’) és (ABC) sikok altal bezart szog egyik szogfliggvényét, ahol M az [AB] él felez6pontja.
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A GULA

1. LegyenaVABCD szabdlyos négyoldalu gula, amelynek VO magassaga egyenld az alap hosszanak
felével. Tudva, hogy S az A pont V szerinti szimmetrikusa igazoljatok, hogy:
a) az SC egyenes parhuzamos a (VBD) sikkal
b) a CV egenes meréleges az (SBD) sikra.
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2. Legyen a VABCDEF egy szabdllyos hatoldald gula, amelynek cstcsat V-vel jeléljik, G a [CD] szakasz
felez6pontja , O az alap szimmetria kézéppontja, GA N CF = {M} és R € (VF) Ugy, hogy 2VF = 3FR.

Igazoljatok, hogy:
a) az RM egyenes parhuzamos a (VBC) sikkal
b) az RM, AT és VO 6sszefutd egyenesek, ahol T a [V D] szakasz felez6pontja.

=>RM|ICV

FR
i
RV

AT NVONRM = {H}
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3. lgazoljatok, hogy az ABCD tetraéderben a B, C és D csucsokon keresztiil a szemben fekvd oldallapok
oldalfelezGivel huzott parhuzamosok Osszefutd egyenesek.

4. Az ABCD szabalyos harom oldalu guldban legyen M az AB él egy olyan pontja amelyre AB = 4AM és
N a CD szakasz felez6pontja. Igazoljatok, hogy az AO magassag felez6pontja rajta van, az MN
egyenesen.
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GORBE LAPU TESTEK

1. Egy egyenes korkup alapja az O kozéppontu és 15 cm sugaru kor. Ha az O pont tdvolsaga az alkototol
12 cm, szdmitsatok ki:
a) azalkotd és a magassag hosszat;
b) a kup térfogatat.
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2. Egy gbmbot és egy kupot egy n sugaru kérhengerbe irtunk. Mutassatok ki, hogy Vyenger = Viap +

Vgémb .

B
1/001), + ngera = 261.8 + 523.6 — 785-4
Viitindru = 785.4

3. LegyenazS(0;12) gdmb és OA a gémb sugara. Az A ponton dthaladé sik az 0A egyenessel 30° fokos
szoget zar be. Hatdrozzatok meg sik és az S(0; 12) gébmb metszete &ltal kapott kor teriiletét.

A = 7 -AB? =339.29

I. mddszer
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Acere = 339.29cm?

4. Adottaz S(0; R) gobmbbe irt r sugard henger. Ha % = %, hatdrozzatok meg a henger és a gomb

térfogatainak aranyat.

R~ 75
Veg = 1017.876
Vifera = 1767.146

Va  1017.876
- =0.576
8 Vifera  1767.146

r 6 4
' _0.8—5
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5. A B és C egy gbmb hirom olyan pontja, amelyek egy 4v3 cm oldalhosszusagl egyenlé oldalu
haromszoget alkotnak. Hatarozzatok meg a gomb térfogatdt, tudva, hogy a gobmb kozéppontjanak az
(ABC) siktél mért tavolsaga 3 cm.
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