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POLIGOANE REGULATE
Poligoane regulate inscrise intr-un cerc

1. Aflati masurile unghiurilor si perimetrul unui poligon regulat cu n laturi (3 < n < 10), cu lungimea laturii egald cu 3 cm.

6

e

Perimeterul lui poligon = 18

2. Aflati masurile unghiurilor formate de dreapta suport a laturii unui octogon regulat cu dreptele suport ale celorlalte
laturi.
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3. ABCDEF este un hexagon regulat, inscris in (0, r). Tangentele la cerc in punctele A si C se intersecteaza in punctul
T. Demonstrati ca:

a) TAC este un poligon regulat;

b) 0B = BT.

4. Doua cercuri secante, de centre 0; si 0, au coarda comuna [AB]. Stiind cad AB = 12 cm si ca [AB] este latura unui
patrat inscris Tn cercul de centru 0,si latura unui triunghi echilateral inscris in cercul de centru 0,, aflati distanta 0, 0,.

(Aproximare cu doua zecimale exacte)

30 45°

02 o1

0201=946
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ASEMANAREA TRIUNGHIURILOR
Segmente proportionale. Teorema paralelelor echidistante.

1. Pe semidreapta cu originea in 0, se reprezinta punctele 4, B, C, astfel incat 0OA =1 c¢m,0B = 2 cm,0C = 3 cm. Patru
drepte paralele construite prin punctele 0, A, B, C intersecteaza o dreapta oarecare in punctele E, F, G si H, astfel incat

EF =1,5cm.
a) Aratasi ca G este mijlocul segmentului FH.

b) Calculati lungimea segmentului EH.

2. Punctele 4, B, C apartin unei drepte a, astfel incat AB = 2 cm,BC = 6 cm iar punctele D, E si F apartin unei drepte b,
astfel incat EF = 9 cm si segmentele [AB] si [BC] sunt proportionale cu [DE] si [EF] . Aflati lungimea lui [DE].

V'AB:2/B BC=6 /C
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3. Punctele 4,B,C,D si E sunt coliniare, in aceasta ordine, si AB = BC = CD = DE, iar P este un punct exterior dreptei
AB. Paralela prin B la dreapta PC intersecteaza dreapta AP in M, iar paralela prin D la dreapta PC intersecteaza

dreapta PE in N.
a) Demonstrati ca AN este mediana a triunghiului AEP.

b) Daca BM n AN = {Q} si PC n AN = {G}, demonstrati cad AQ = QG = GN.

P

4. ntrapezul ABCD, cu AB || CD, linia mijlocie EF (F € AD si F € BC) intersecteaza diagonala BD in punctul G, iar
GQ || BH,H € AD. Demonstrati ca AE = 2- DH.
AB =12
-
BC=8
R
CcD=3
.

AE =533
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Teorema lui Thales

1. Fie triunghiul ABC, cu AB =6 cm, AC = 9 cm si punctele D si E, D € (AB) si E € (AC), astfel incat AD =2 cm si AE =
3 cm. Stabiliti daca DE || BC.

2. In conditiile problemei precedente, daca in plus avem BC = 12 cm , aratati ca DE = 4 cm.
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3. 1n paraleogramul ABCD, punctele E, F, G si H impart segmentele A0, BO, CO si DO in acelasi raport. Demonstarti ca
EFGH este un paralelogram.

A o5

4. Dreapta a este tangent in T si S la cercurile de centre 0, respectiv Q. Daca {D} = TS n 0Q, aratati ca % = %.
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Asemanarea triunghiurilor

1. Fie M un punct pe diagonala AC a patrulaterului convex ABCD. Se duc MP || AB, P € BC si MQ || CD, Q € AD. Aratati
ca uP + Mo - constant.
AB CD

% c
%20.75
%{—g=0.25

P
X B
2. Fie O punctul de intersectie a diagonalelor unui ABCD. Paralela dusa prin O la baze intersecteaza laturile [AD] si [BC]
in E si F. Demonstrati ca:

a) [0E] = [OF]
1 1 1
b) oz=at ¢
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3. (Teorema lui Menelaus) Fie un triunghi ABC si o dreapta d care nu trece prin 4, B sau C. Daca d intersecteaza
BC,CA,AB in punctele A’, B’ si C’, atunci:

A'B B'C C'A

» &
A \
VR
AB BC OA_gas.06.085=1

AC BA OB

4. (Teorema lui Ceva) Fie un triunghi ABC si punctele A’ € (BC), B’ € (CA),C’ € (AB). Daca dreptele AA’,BB’,CC’ au Tn
comun un punct 0, atunci:
A'B B'C C'A

A'C B'A C'B

5

n=
®
3

=
*®
A'B B'C C'A

TC BA OB 1.25-1.25-041 =1
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Relatii metrice in triunghiul dreptunghic
Teorema inaltimii

1. Fie AABC dreptunghic in A,AD 1 BC, D € ( BC). Demonstrati relatiile:

a) AD -BC = AB - AC;

1 1 1
b) 5 = +—
)ADZ ABZ-l-AC2

C'
AR Boi=2k AD-BC = AB- AC
AB- AC = 24 T
1
aps 0 ol o s HE
1 1 AD?  AB?  AC?

W-FA—C,Z—"—'O.OQ

Ol

A B D
AB =1 BC =

EB=vVAB-BC =v1-9=3

9
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3. In triunghiul ABC cu m(£4) = 90° SiAD 1L BC, D € BC,AB = 15cm si AD = 12 cm. . Calculati BD, DC, BC si AC

A
BD =9
DC =16 15
BC =25 2
AC = 20
B D C\
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Teorema catetei

R BD 2
1. Intriunghiul ABC cu m(xA) = 90° si AD L BC, D € BC, e = > si BC = 18 cm. Calculati BD,DC, AC si AB.
(Aproximare cu doua zecimale exacte)

AB =8.49

B BD=4 |p 8 pc=14

s . . DC 1 .
2. In triunghiul ABC cu m(xA4) = 90° si AD L BC, D € BC, 3¢ =25 AC = 6 cm. Calculati BC si AB.

! pe
BC

=0.25
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3. In triunghiul ABC cu m(«A) = 90° si AD L BC, D € BC. Se ridica in B perpendiculara pe BC si se noteaz& cu E
intersectia ei cu dreapta AC. Sa se demonstreze ca:

BC-AB
AC

S wme

a)

CD
—=1.5 A
BD 0

ACN?2
(42" 150

BE =10.24
BCeAB _ 10.24
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Teorema lui Pitagora

1. Pe laturile dreptunghiului ABCD, cu AB = 62 cm Si BC = 50 c¢m, se considera punctele E € (AB),F € (BC),G € (CD)
astfel incat AE = FC = GD, si M € (EF), astfel incat EM = MF. Daca GM este mediatoarea segmentului EF, aflati
lungimea lui [AET].

(62 — x)* + x* = 50° =[x /1.14
N\

Rezolva: {x =14,x =48} p DG=14 ¢ c

= AGCF,m(<«C ) = 90° =
CF=14
GC*+CF*=GF?
F (62—n)’+n? =50 =
50 50 n =14 sau n = 48
AFE = 14 sauAE = 48
M
\\
2 E *s

AE =14

2. Intriunghiul ABC, AD si BE sunt mediane.

AB?+AC?  BC? S
— . (Teorema medianei);

b) Daca AB = 14 ¢cm,AC = 16 cmsi BC = 18 cm, calculati BE.

a) Demonstrati ca AD? =

8 AD? =145

2 2 2
AD ;Ac _340 s

BE =14
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3. Triunghiul ABC este dreptunghic in A. Punctul D € (AB), astfel incat «ACD = «BCD. Daca AB — AC = 6 cm Si
BC = 30 cm, aflati lungimea segmentului [CD].

1 X+ (x+6)* =302 =l A
— x4+ (x+6)2 = 900 AABC,m(<A) = 90° = AB? + AC? = BC?
$1 A‘C:x:>f§B:x+6
3 Rezolva: &+ a-t8) = Gl
< =>zcr=18sauxz=-24<0
i o —~ AC=18¢i AB=24
3 CD = 9V5 ~ 20,12

30 c

4. Se considera triunghiul dreptunghic isoscel BC,m(4) = 90, si punctul D € (AB) astfel incat AD = %AB. in semiplanul

determinat de dreapta AB si punctul C se considera punctul E pentru care m(<BDE) = 60° sim(«<DBE) = 75°.
Dreptele BC si DE se intersecteaza in punctul G, iar paralela prin punctul G la dreapta AC intersecteaza dreapta BE in
punctul H. Demonstrati ca triunghiul CEH este echilateral.
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