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PUNCTE, DREPTE, PLANE, CORPURI
Puncte, drepte, plane: conventii de desen si notatie

1. Reprezentati printr-un desen:
a) Planul a, punctele A € o, B ¢ a si dreapta AB.

b) Planul a, punctele A € a,B € , C ¢ «a si triunghiul ABC.
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2. Reprezentati printr-un desen:
a) Planul a, triunghiul ABC, cu [AB] c a i C & «, iar m(xBAC) = 90°.

b) Planul «, triunghiul echilateral ABC, cu[AB] ca si C ¢ a.

C
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1. TIntr-un plan sunt date 5 puncte distincte 4, B,C, D, E si un punct F care nu apartine planului.
a) Care este cel mai mic numar de drepte care sa treaca prin cel putin doua dintre ele?
Punctele A, B, C, D, E sunt coliniare, deci s-au format 6 drepte.

VNN

b) Dar cel mai mare numar?
Punctele 4, B, C, D, E nu sunt coliniare, deci s-au format 15 drepte.
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2. Se considera pe planul « triunghiul ABC cu latura AB c a, AB = 40 cm,BC = 32 c¢cm si AC = 24 cm. Fie F € (AC),
H € (BC) astfel incat CF = 8 cm,CH = 6 cm.
a) Daca dreapta HF n a = {I}, aratati ca punctele I, A si B sunt coliniare.
b) Calculafi perimetrul patrulaterului AFHB.

Perimeterul lul AFHB =92
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Piramida: descriere si reprezentare; tetraedrul

1. Construiti o piramida triunghiulara si realizati desfasurarea acesteia.

2. Construiti o piramida patrulatera regulata cu latura bazei de AB = 5 cm si indltimea de 8 cm. Realizati
desfasurarea acesteia.
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Prisma: descriere si reprezentare; paralelipipedul dreptunghic; cubul

1. Construiti o prisma patrulatera si realizati desfasurarea acesteia.

2. Construiti o prisma triunghiulara regulata si realizati desfasurarea acesteia.
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3. Construiti un cub cu latura bazei de 6 cm.
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RELATII INTRE PUNCTE, DREPTE SI PLANE
Dreapta perpendiculara pe un plan; distanta de la un punct la un plan; inéltimea piramidei

1. Pe planul patratului ABCD, cu AB = 8 ¢m, se ridica perpendiculara FA, cu AF = 6 cm. Aflati lungimile FB,FC, FD
si FG, unde G este centrul patratului ABCD. (Lungimile segmentelor FC si FG le vom aproxima cu doua zecimale)

FC=1281

2. Pe planul AABD, m(«A) = 90°, cu AB = 18 cm si AD = 24 cm, in centrul cercului circumscris lui, se ridica
perpendiculara FE = 20 cm. Aflati distantele de la F la varfurile AABD.
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3. Pe planul triunghiului isoscel ABC se ridica perpendiculara AF. Se stie ca AB = AC = 6 cm, iar BC = AF =8 cm.
a) Calculati FB;
b) Aratati ca BC L (GAF), unde G este mijlocul laturii BC;
c) Calculati d(G,AB). (Aproximare cu doua zecimale).
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Sectiuni paralele cu baza in corpurile geometrice studiate

1. O piramida triunghiulara regulatd DABC are baza AABC, cu AB = 16 cm si DA = 10 cm. Fie F mijlocul muchiei [BC].
a) Calculati DF;
b) Se considera planul paralel cu (DBC) care contine punctul H, unde H este centrul AABC. Calculati aria
sectiunii obtinute in piramida DABC. (Aria se va aproxima cu doua zecimale)

11
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2. Pe naltimea FE a piramidei patrulatere regulate FABCD se considera punctul G. Prin punctul G se duce planul
paralel cu planul bazei piramidei care taie muchiile [FA], [FB], [FC] si [FD] In punctele H,1, ], respectiv K. $tiind ca
AB =10cm,FE = 12 ¢cm i FG = 4 cm, calculatj:

a) HI (aproximare cu doua zecimale);

b) Lungimea apotemei piramidei FABCD

Figura:

-
.’,'
2 o = -

»
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3. Fie prisma patrulatera regulatda ABCDIJKLin care AB = 9 cm si B] = 12 cm. Pe segmentul [BK] se considera
punctele E si G astfel incat BE = EG = GK. Planele a si § sunt paralele cu bazele prismei, iar E € ¢ si G € 5.

Calculati:
a) BK;
b) d(a, p).

D

Y B
lrr"‘ S e . g
.

»®
n.-i.i i

M

13

Material realizat in cadrul programului Digitaliada.



Digitaliada Fundatia Loim

Probleme demonstrate in aplicatia GeoGebra - Clasa a VllI-a

Semestrul |

PROIECTII ORTOGONALE PE UN PLAN
Proiectii ortogonale de puncte, de segmente de dreapta si de drepte pe un plan

1. Punctele A si B sunt de o parte si de alta a planului «, iar punctele C si D sunt proiectiile punctelor A4,
respectiv B pe planul «. Daca AB n a = {E}, aratati ca punctele C, E si D sunt coliniare.

/

2E4 = 180°

~
- - - -

2. Fie ABCD un patrat de latura AB = 20 cm. Pe planul patratului se ridica perpendiculara EA = 15 cm si se
noteaza cu H si G proiectiile punctului A pe planele (EC) si respectiv, (EBC).
a) Aratali ca dreapta HG este paralela cu planul (ABC).
b) Calculati aria triunghiului EBD si a trapezului BDHG. (Aproximare cu doua zecimale)

14
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3. Fie FABCD o piramida patrulatera regulata cu latura bazei de 12 ¢m si indliimea piramidei FE = 6 cm. Daca
G, H,I si ] sunt proiectiile punctului E pe planele (VAB), (VBC), (VDC) si respectiv, (VAD), stabiliti pozitia
planului (GHI) fata de planul bazei si calculati aria patrulaterului GHI]J.

- m mm ==

- m =
e B B T

m
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Unghiul dintre o dreapta si un plan; lungimea proiectiei unui segment

1. In cubul ABCDEFGH, calculatj:

a) m(CG,(ABC)); b) m(AH, (ABC)); c) m(BG, (ADH))
G
'_
A
I ‘.
I
1 L)
i L 3
I “
ta=90%,
- = | = -a x
D

A

2. Fie ABCD un tetraedru regulat cu latura AB = 6 cm.
a) Determinati lungimea apotemei tetraedrului.
b) Calculati distanta de la A la planul (BCD). (Aproximare cu 2 zecimale)

c) Calculatim(4B, (BCD)).

D
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3. Tn varfurile A si B ale patratului ABCD se ridica pe planul acestuia, de aceeasi parte, perpendicularele AF si BH,
unde AB =7 cm,AF = 2cm $i BH =9 cm.

a) Determinati m(FH,(ABC));

b) Aratati cd m(FH,AC) > 45°;

c) Aratati ca pr,[FH] = [AL], unde L este centru patratului.

17
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Teorema celor trei perpendiculare

1. Piramida triunghiulara regulatd EABC are latura bazei AB = 24 cm si inaltimea EG = 4 cm. Calculati:
a) Distanta de la E la latura BC.
b) Distanta de la G la planul (EBC). (Aproximare cu doua zecimale)

- - - OE E =l e E =E =
f-n--.---------
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2. Pe planul dreptunghiului ABDE, cu AB = 9 cm si BD = 12 cm, se ridica perpendiculara AG = 15 cm.
a) Aratati ca GB L BD.
b) Aratati ca AGED este dreptunghic.
c) Calculati d(4,BE) si d(G,BE). (Aproximare cu doua zecimale)

1
'
L}
i
GA=1 !
1
'
i
1

GH{F 16 64
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3. Fie cubul ABCDEFGH cu AB = 10 cm.
a) Aréatatica El L BD,unde AC n BD = {I}.
b) Calculati d(E,DC). (Aproximare cu doua zecimale)
c) Calculati d(4, (EBD)). (Aproximare cu doua zecimale)

20
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Calculul distantei de la un punct la o dreapta; calculul distantei dintre doua plane paralele

1. Paralelipipedul dreptunghic ABDEJKLM are AB = 16 cm, BD = 12 cm si DL = 10 cm. Calculati:
a) d(,BD); b) d(J,BE);  d) d(J,AD);

e) d(4,JF), unde AD N BE = {F} f) d(A, (JDE)).
(Distantele se vor aproxima cu doua zecimale)

JB = 18.67

JG =13.86

JA=10

AH=7.07

Al =768
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2. Fie HABCDEF piramida hexagonala regulata in care AB = 10 cm si HO = 12 cm. Calculati:
a) d(H,BC); b) d(G,(HBC)); c) d(K,(HBC)), unde K este mijlocul [HG].
(Distantele se vor aproxima cu doua zecimale)

22
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Unghi diedru. Unghiul a doua plane

1. Fie cubul ABCDEFGH, cu AB = 8 cm. Calculatj:
a) Masura unghiului format de planele (GAB) si (ABC);
b) Masura unghiului diedru format de planele (ADH) si (FBD).

23
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2. Fie ABCGHI o prisma triunghiulara regulate dreapta cu AB = 18 cm si AG = 9 c¢m, iar D este mijlocul
[BC]. Calculati:

a) Distanta de la G la BC;

b) Masura unghiului diedru format de planele (GBC) si (ABC);

¢) Masura unghiului diedru format de planele (DIA) si (ABC).

GD =18
AG=9

24
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