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in;elegerea matematicii utilizadnd aplicatia GeoGebra 3D Grapher

Clasa a VllI-a - Unghiul a doua drepte in spatiu. Aplicatii

Tipul lectiei - Consolidarea cunostintelor

Introducere

in aceastd lectie de consolidare, elevii de
clasa a Vlll-a vor folosi cunostintele despre
unghiuri in spatiu pentru a le aplica in
rezolvarea de exercitii. Utilizand aplicatia
GeoGebra 3D Grapher, elevii vor construi
pe tabletd diverse corpuri si vor aplica

de unghiuri. Elevii vor lucra individual si in
echipe de cate doi. Se recomanda ca
profesorul sa fie familiarizat cu jocul
GeoGebra 3D Grapher si sa pregateasca
inainte de a fincepe lectia materialele
necesare, fisele de lucru si tabletele.

teoremele invatate pentru a calcula masuri

intrebari esentiale:
e Cum determinam unghiul dintre doua drepte in spatiu?

Competente generale si specifice:

CG 1. Identificarea unor date si relatii matematice si corelarea lor in functie de contextul in care au
fost definite;

CS 3. Recunoasterea si descrierea unor proprietati ale unor figuri geometrice plane in configuratii
date in spatiu sau pe desfasurari ale acestora;

CG 2. Prelucrarea datelor de tip cantitativ, calitativ, structural, contextual cuprinse in enunturi
matematice;

CS 3. Folosirea instrumentelor geometrice adecvate pentru reprezentarea, prin desen, in plan, a
corpurilor geometrice.

Competente derivate:

e Reprezentarea prin desen/ cu ajutorul aplicatiei GeoGebra 3D Grapher a unei configuratii
geometrice spatiale descrise prin text;

e Determinarea unghiului a doua drepte in spatiu;

e Calcularea masurii unghiului dintre doua drepte necoplanare.

Materiale necesare:
e Tabletele cu jocul GeoGebra 3D Grapher;
e Fisa de lucru pentru elevi.

Concepte abordate:
e Unghiuri cu laturi respectiv e Unghiuri cu laturi respectiv paralele
perpendiculare



Desfasurarea lectiei

1. Captarea atentiei si prezentarea titlului lectiei
Scop: Cresterea motivatiei pentru studiul Timp: 10 minute
geometriei, prin realizarea de conexiuni intre
notiunile studiate si lumea reala
Metoda: Jocul, observatia, conversatia Concepte: Unghiuri

Profesorul va alege un exercitiu de imaginatie pentru introducerea in lectia de zi: imaginati-va
ca ati putea fi un cub. Pe cine ati introduce in cub cu voi, pentru a descoperi universul
poliedrelor?

Se anunta titlul lectiei: Unghiul a doué drepte in spatiu. Aplicatii.

2. Reactualizarea cunostintelor invatate anterior

Scop: Elevii sa-si reaminteasca notiunile Timp: 40 minute

despre unghiuri Materiale: Tableta, aplicatia GeoGebra 3D
Grapher, fisa de lucru
Concepte: Drepte perpendiculare, unghiuri

Metoda: Conversatia, activitatea cu laturi respectiv paralele, unghiul dintre 2
independenta, activitatea frontala drepte in spatiu
Etapa 1l

Reactualizarea orala a cunostintelor anterioare
Profesorul conduce discutii preliminare pe baza intrebarilor:
e Ce notiuni de geometrie ati invatat pana acum?
e Care sunt pozitiile unei drepte fata de un plan?
e Care sunt pozitiile relative a doua plane?
e Cum stabilim unghiul a doua drepte in spatiu?
e Daca doua drepte formeaza cu o secantda o pereche de unghiuri alterne interne congruente,
atunci cum sunt dreptele? De ce?
e Daca un unghi obtuz are laturile respectiv paralele cu ale unui unghi ascutit, cum sunt cele doua
unghiuri? De ce?
e Cum sunt doua unghiuri ascutite cu laturile respective paralele?

Dupéa ce notiunile legate de partea teoreticd au fost reactualizate, se va trece la rezolvarea
urmatoarei probleme:
Fie cubul ABC1D. Sa se determine a) m(4BG, AD); b(m(4BG, AE)
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Pentru primul punct al problemei propuse spre rezolvare, profesorul ofera informatii ajutatoare,
imaginea problemei se afla in partea de sus.
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Fie ABC1DHEFG un cub .Sa se determine masurile unghiurilor
a)m(m(Z BG.AD)=?
( Pentru a determina méasura unghiului dintre dreptle BG,AD vom cauta o dreapta paralela cu una dintre cele doua drepte
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4 pentru a determina masura unghiului dintre cele doua drepte vom cauta o dreapta paralela cu una din cele doua ,in cazul nostru AH//BG
si atunci m(Z AH,BG)=m(# BGD)=60
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Elevii sunt familiarizati cu pagina de lucru din aplicatia GeoGebra 3D Grapher. Celalalt punct
propus spre rezolvare il vor realiza elevii pe tabletele lor. Profesorul va oferi indicatii daca este
nevoie.

Etapa 2

Activitate de recapitulare cu ajutorul aplicatiei GeoGebra 3D Grapher

in aceasta aplicatie, elevii pot s& construiascd corpuri geometrice, s& vizualizeze mai usor
pozitia diferitelor drepte in spatiu si a unghiurilor formate la intersectia a doua muchii. Elevii vor
lucra in perechi pentru a reprezenta configuratia problemelor din fisa, cu ajutorul Geogebra 3D
Grapher. Apoi, elevii vor rezolva problema propusa din fisa de lucrul 2.

FISA DE LUCRU 2
1. Fie ABCDA'B’'C’'D’ un paralelipiped dreptunghic in care AD = 5cm, DD’ = 8V3cm Si S un
punct pe muchia DD’, astfel incat DS = 3v3cm. Aflati masura unghiului determinat de
dreptele A’S si CC'.
2. Se considera cubul ABCDA'B’C’'D’. Notam cu O si Q centrele fetelor ABCD, respectiv
BCC'B’. Determinati masura unghiului m(z0Q, A'B").

Reflectie si fixarea cunostintelor
e Cum vi s-au parut sarcinile de lucru propuse?
e Cum v-a ajutat aplicatia Geogebra 3D Grapher in determinarea unghiului a doua drepte
in spatiu?
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Tema pentru acasa

FISA DE LUCRU

1) Privind cubul ALGEBRIC de mai jos, determinati masurile unghiurilor:
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m(<(BE. EI)) =
m(=(BE. IB)) =
m(<(CR, EL)) =
m(<(CR, AG)) =
m(<(BI, LG)) =

m(<(CR. AE)) =

2) Privind figura de mai jos, determinati masurile unghiurilor:

m (<(PF, BC)) =
m(<(PF, AD))) =

m(<(PF. AE)) =

" m(<(PF. BE)) =

m(<(PF. AB)) =

m(<(PF, DE)) =



